HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»

10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

10.1.7.
JIBOUHBIE UHTEI'PAJIBI



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Nel

-1 0 0 0
1. U3MeHnTh TOPSI0K MHTETPUPOBAHUS: J.dy _[ fdx+|dy I fdx
-2 -2ty 4y

2. Boruncnuts : a) jJ.(12x2y2+16x3y3) dxdy , D:x=1, y=x>, y= - Jx.
D

g
0) ”yez dxdy, D:y=In2, y=In3,x=2, x=4.
D
3. Haiitu mnomaas (GUrypsl, orpaHUuYEHHON JaHHBIMU JIMHUSIMU :

3
a) y=—, y=4¢e', y=3, y=4.
X

X
0) y'=2p+x" =0, ¥ —dy+x’=0, y=—m, y=43r.

4, A - IIOBCPXHOCTHAA INNIOTHOCTD IIJIACTHHKH D. Haiitu Maccy ITOU IJIaCTHUHKU, 3aI[aHHOﬁ
a) OIrpaHUYHNBAOIINMU €C KPUBBIMHU U 6) HCPAaBCHCTBAMU !
a) D:x=1, y=0, y’ =4x (yZO); 1="7"+y.
2
0) D:x2+yT£1; L=y
5. Haiitu 00beM TCJa, 3aJaHHOI'O OIrpaHU4YHNBAOIIUMUA €TI0 IIOBCPXHOCTAMMU.
a) y=16J2x, y=+2x, z=0, x+z=2.
5
0) X+t =2y, ZZZ—xz, z=0.
BAPUAHT Ne2

1 0 V2 0
1. I3MeHUTh NOPSIAOK MHTETPUPOBAHUSA: _[ dy I fdx+ _[ dy J-f dx
0 -y N
2. Bpruucnuts : a) J:[(9x2y2+48x3y3) dxdy , D:x=1, y= -x%, y=+x.
D

0) J;Jyzsin% dxdy, D:y=+r, y=§, x=0.

3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHUYEeHHON JAHHBIMU JIMHUSAMH :
a) x=+/36-y°, x=6 - /36-y°.
X

0) X’ —4x+)* =0, x’ -8+’ =0, y=0, Y=

4. . pu- TOBEPXHOCTHAsl IUIOTHOCTh TuiacTUHkKM D. HaliTu maccy 3ToM IIaCTHHKH,
3alaHHOM @) OrPAHMYMBAIOUIMMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPaBEHCTBAMH :

a) D:x*+y’ =1, y=0, x’+y’ =4, x=0 (yZO, XZO); U=—.

x>y 2 y
1< —+—< > < x: ==
6)D.1_9+4_2,y_0,y_3x, H=

5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO OTPaHUYHBAIOIINME €T0 TTIOBEPXHOCTSIMHU.

5x X
a) y=5Jx, y=73 z=0,z=5+5\/;.

0) X’ +1 =y, X +y =4y, z=,/x’+)’, z=0.



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne3

1 y 2 A2t
1. I3MeHuTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: I dy If dx + J.dy J.f dx .
0 0 1 0

2. BeruncauTs : a) _U(36x2y2—96x3y3) dxdy , D:x=1, y=-x’, y=3x.

D

0) ”ycosxydxdy, D:yzg, y=r,x=2, x=1.
D

3. Haiitu mnomaas (GUrypsl, orpaHUuE€HHON JaHHBIMU JIMHUSIMU :
a) x’+y’ =72, 6y=-x" (y < O).

6) »* —6y+x’ =0, y'-8y+x’=0, y=%a y=3x.

4. . M- TIOBCPXHOCTHAA  INNIOTHOCTDb IINIACTHHKH D. Haiitu Maccy ATOM IINTaCTHUHKMH,

3alaHHOM @) OrPAHUYMBAIOUIMMU €€ KPUBBIMU M 0) HEpaBEHCTBAMH :
7x?

a) D:x=1, y=0, y° =4x (yZO); u=7+5y.

2 2

X~y
0) D: —+—<1, y>0: = x’y.
) g Tos <L y20; u=xy

5. Haiftu o0beMm Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUMU €T0 MOBEPXHOCTSIMH.
a) x*+1° =2, y=+x, z=0, z=15x, y=0.
6) x> +)* =8J2x, z=x"+)"—64, z=0 (2>0).

BAPUAHT Ne4

1 N 2 2-y
1. I3MeHUTh TOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: _[ dy If dx + _[ dy If dx
0

0 1 0
2. Berauciuts : a) J.J.(18x2y2+32x3y3) dxdy , D:x=1, y=x’, y= - ¥x.
D

0) _”'yzeijdxdy, D:y=2,y=x, x=0.
D

3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHUdeHHON TAHHBIMU JIMHUSMH :
a) x=8-y°, x=-2y.
0) x> -2x+1y"=0, x’—4x+)y" =0, y=0, y=x.
4. . u- MOBEPXHOCTHASA TUJIOTHOCTH TiacTUHKU D. HaliT Maccy 3To# TIacTHHKH,

3aJIaHHOM  a) OTPAHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPaBEHCTBAMH :
2x+5y

a) D:x*+y* =9, x¥’+y =16, y=0, x=0 (yZO, XZO); U=—5.
x*+y
2 2

Xy Xy
0) D: —+--<1, y>20, u= :

5. Haiitu oObem Tena, 3a1aHHOTO OTPAaHUYUBAIOIIMME €TI0 MIOBEPXHOCTSIMHU.
a) x+y=2, y=\/;, z=0, z=12y.
0) x’+)y*+4x=0, z=8-)", z=0.




HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT NeS

-1 0 0 0
1. U3MeHnTh TOPSI0K MHTETPUPOBAHUS: J.dx J. fdy +_[dx J.f dy .
w2 o -1 x

2. Berauciuts : a) ﬂ(27x2y2+48x3y3) dxdy , D:x=1, y=x>, y= - ¥x.
D

0) ”ysinxydxdy, D:yzg, y=r,x=2, x=1.
D

3. Haiitu miomans (GUrypsl, orpaHMYeHHON JaHHBIMU JIMHUSAMM
3
a) y=—, y=8¢", y=3, y=8.
X

X
0) y'=8y+x" =0, ¥ =10p+x" =0, y=—, y=3r.

4. u- MOBEPXHOCTHAS IUIOTHOCTH MacTuHkU D. Haiitu Maccy 3To# miIacCTUHKH, 3aJaHHON

a) OIpaHMYHMBAOIINMU €€ KPUBBIMHU U 6) HCPaBCHCTBAMU !
5 7x*
a) D:x=2, y=0, y"=2x (yZO); y=?+2y.

x’ X 8y
D:1<—+)*<4, y> <= =—,
0) J TV S4 y20ysos p=3

5. Haiiti 066eM TCJ4, 3aJaHHOI'O OIpaHUYHNBAOIIUMU €I'0 IIOBCPXHOCTAMMU.

1
a) x=20,2y, x=52y, z=0, X+y=5.

6) x>+ =6x, X’ +y* =9x, z=x’+)*, z=0,y=0(y<0).

BAPUAHT Ne7
-1 2+ 0 -y
1. I3MeHuTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: Idy j fdx+ Idy If dx .
0 -1 0

-2
2. Berancnuts : a) J.J.(18x2y2+32x3y3) dxdy , D:x=1, y=x’, y= - Jx.
D

2

3. Haiitu momans (Gurypsl, orpaHudeHHON TAHHBIMU JIMHUSMH :
a) x=5-y", x=-4y.

1
0) .”4yezxydxdy, D:y=In4, y=In3,x=—=, x=1.
D

0) y’-4y+x’=0, y -6y+x’=0, y=x,x=0..
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MiacTuHKU D. Haiitu Maccy 3To# NiIacCTUHKH, 3aJJaHHON

a) OrpaHUYMBAIOIIMMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPABEHCTBAMM :

, X 7x°
a) D:x=2, y=0, vy =3 (yZO); ,u=7+6y.

2
X
0) D: ?+y2 <L u=4y*
5. Haiitu oO0beM Tena, 3aJaHHOTO OTPaHUYUBAIOIINME €T0 TTIOBEPXHOCTSIMHU.
a) X’ +y° =2, XZ\/§, x=0, z=0, z=30y.
9

0) x> +y° =2y, z=Z—x2, z=0.



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne6
1

arcsin 'y

V2 1
1. U3MeHuTh NOpsAI0K MHTETPUPOBAHUSA Idy I fdx+ J'dy I fdx
0 0 1 0

arccos y

2
2. BpruuciuTts : a) J.J(18x2y2+32x3y3) dxdy , D:x=1, y=-x*, y=%x.
D

2eos Y R _
0) J}ycos;dxdy, D.y—\/;,y—z,x—o_

3. Haiitu momans ¢Gurypsl, OrpaHuYeHHON TAHHBIMU JIMHUAMH :

Jx 1
a) yZT, yzg, x =16.
0) x’—4x+y" =0, ¥’ -8 +)" =0, y=0, y=x.
4, A - IIOBCPXHOCTHAA INNIOTHOCTD INIACTHHKH D. Haiitu Maccy ITOU IIJIaCTUHKH, 3aI[aHHOﬁ
a) OIrpaHMYHMBAOIINMU €€ KPUBBIMHU U 6) HCPaBCHCTBAMU !
x+y

a) D: x*+y> =1, X2+y2=16,X=O,y=0(y20,X20); H=—F7.
X +y
2

X
0) D: 3+y2S1, Xx>0; u=7xy’.

5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO ONPaHUYMBAIOIIMME €TI0 TOBEPXHOCTSIMHU.

y Sy 5
a) x=5 5 X= z=0, Z=g(3+\/§).

0) x2+y2=6\/2—, z=x"+)"-36, z=0 (z>0).

BAPUAHT Ne 9
-1 ﬂ 0 x>
1. I3MeHuTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: Idx f fdy+ Idx If dy
-2 0 -1 0

2. Berancnuts : a) ﬂ(4xy+3x2y2)dx dy , D:x=1, y=x>, y= - Jx.
D

0) gycos2xydxdy, D:yzg ,y=nm,x=1, x=o.
3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHUdeHHON TAHHBIMU JIMHUSMH :
a) y=+12—-x%, y=23-vJ12-x%, x=0 (x>0).
0) y’-6y+x° =0, y"—10y+x* =0, y=%x, x=0.
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MiacTuHKU D. Haiitu Maccy 3To# niIacCTUHKH, 3aJJaHHON
a) OTPAaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMU U 0) HEPaBEHCTBAMM :
a) D:x=1, y=0, y’* =4x (yZO); U=xX+3y"
0) D: lsX—2+y—zs4, XZO,yZE; ,u=§.
16 4 2 y
5. Haiitu o0bem Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUMH €TI0 TOBEPXHOCTSIMH.

1
a) y=172x, y=22x, z=0, X+Z:E.

6) x> +3*+2,2y =0, z=x>+)*—4, z=0 (2>0).



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPHUAHT Ne 8

-Iny

1 0 e
1. U3MeHuTh NOpSI0K MHTErPUPOBAHUS: jdy I fdx +Idy Jf dx
0 Jy 1 -1

2. Beruucnuts : a) II(27x2y2+48x3y3)dx dy , D:x=1, y=-%x>, y=+x.
D

0) Ij4y2sinxydxdy, D:yz\/g, y=x,x=0.
D

3. Haittu miomanp QuUrypsl, orpaHU4EHHON TaHHBIMU JIMHUSIMU :
a) x> +y’ =12, - Joy=x’ (ys O).
0) x’—10x +y° =0, x*—=2x +)° =0, y=0, y=\/§x.
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MacTuHku D. Haiitu Maccy 3To# mIacCTUHKH, 3aJJaHHON

a) OrPaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPABEHCTBAMM :

2x-3
a) D:X2+y2=4, x2 + y2=25,x=0,y:0(y£0, XZO); ’u:—xf+y);'

2 2
X 3x X
6)D:1S—+y—s4,xz(),y2—; M=
49 2 y
5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO ONPaHUYMBAIOIIMMH €TI0 TOBEPXHOCTSIMHU.

12x

a) x+y=2, XZ\/§, z=0, z=—"

0) X’ +)° =2y, X’ +y’ =5y, z=+x"+)*, z=0.

BAPUAHT Ne 11

1 1 € 1
1. I3MeHuTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: _[ dx J. f dy+J.dx J.f dy

0 1-x2 1 Inx

2. Berancnuts : a) ”(8xy+9x2y2)dx dy , D:x=1, y=-x’, y=3x.
D

0) ”12ysin2xy dx dy, D:y=%, y=§,x=2, x=3.
D

3. Haiitu nmnomans ¢Gurypsl, orpaHuYeHHON TAaHHBIMU JIMHUSAMH :

a) y=+24—-x, 243y=x% x=0 (x>0).

0) ¥ —2y+x>=0, P —4y+x> =0, x=0, y=+/3x.
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MacTuHKU D. HailfTu Maccy 3Toil miacTUHKH, 3aJJaHHON
a) OTPAaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMH U 0) HEPAaBEHCTBAMM :

a) D:x=1, y=0, y" =x (yZO); 1 =3x+6y".

2

X
0) D: Z+y2£1, x>0, y>20; u=6xy’.

5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO OTPaHUYHBAIOIINME €T0 TTIOBEPXHOCTSIMHU.

15x
a) x’+y° =8, y=\/§,y20, z=0, TR

0) X’ +1y’ =7x, X’ +y =10x, z=4/x" +)*, z=0.



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 10

-3 0 0 0
1. U3MeHuTh NOpSI0K MHTErPUPOBAHUS: Idx I fdy+ I dx If dy
-2 Nax? -3 a2

2. BpruuciuTts : a) _U(lzxy+9x2y2)dxdy , D:x=1y= -x, y=+x.

D

o
0) _Uyze 8 dxdy, D:y=2, yzf, x=0.
D

2
3. Haiitu mnomaas (GUrypsl, orpaHUuYEHHON JaHHBIMU JIMHUSIMU :
3 3
a = _\/_, = _7 = 9'
) y=oVx, y= o X

0) X’ —2x+3y" =0, x’ —4x+y" =0, y=%’ y=\/§x.

4. p- MOBEpPXHOCTHAasl IUIOTHOCTH IutacTuHKU D. HaliT Maccy 3To# miiacTuHKY, 3aJaHHON
a) OrPAaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPABEHCTBAMM :

a) D:x*+y* =1, x2+y2=9,x=0,y=0(yé0,XZO); U= x—yz.
X+ y
XZ y2
6)D:T+3S1,x20,y20; 1n=xy.

5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO ONPaHUYMBAIOIIMME €TI0 TOBEPXHOCTSIMHU.
X 5x 5- (3 +/x )
a) y=5\/;, Y= z=0, z=— g
0) x*+y* =4x, z=10-y", z=0.
BAPUAHT Ne 12
1 Ly 2 2y
1. I3MeHuTh NOPSIAOK MHTETPUPOBAHUSA: Idy j fdx +jdy jf dx
0 0 1 0

2. Beruucnuts : a) ﬂ(24xy+l8x2y2)dx dy, D:x=1, y=x°, y=-x.
D

0) ”yzcosxydxdy, D:y=+z, y=x, x=0.
D

3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHUYEeHHON JAHHBIMU JIMHUAMH :
a) y=sinx, y=cosx, x=0 (x>0).

X
0) x* ~2x+)* =0, x’ —6x+)" =0, Y:ﬁ’ y=+/3x.

4. u- IOBEpXHOCTHAs TUIOTHOCTH IuacTuHku D. HaiiTu maccy 3Toil miiacTuHKY, 3a1aHHON
a) OTPAaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMH U 0) HEPAaBEHCTBAMM :

a) D:x’+y’ =09, x2+y2=25,x=0,y=0(y20,x£0); u=%.
X4y

X2 5 X X
0) D: 1<—+)° <25 x>0, y>—; u=-—5.
4 2 y
5. Haiitu o0bem Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUMH €T0 IOBEPXHOCTSIMH.
a) x+y=4, y=+2x, z=0, z=3y.

0) x> +1* =8J2y, z=x*+)"-64, z=0 (220).



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 13

z
siny 2 cos y

3
1. I3MeHUTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: I dy I f dx+_[dy If dx .
0 0 z 0

4

2. Berauciuts : a) H(ley+27x2y2)dx dy , D:x=1, y=x>, y= - Ix.

D
ﬁ
0) ”ye4 dxdy, D:y=In2, y=In3,x=8, x=4.
D

3. Haittu miomanp Qurypsl, orpaHUYCHHON JaHHBIMU JIMHUSIMH :

a) y=20-x>, y=-8x.

0) ¥ —4y+x>=0, P —6y+x° =0, x=0, y=+/3x.
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MacTuHku D. Haiitu Maccy 3To# mIacCTUHKH, 3aJJaHHON
a) OrpaHUYMBAIOIIMMHU €€ KPpUBBHIMU W 0) HEpaBEHCTBAMU :

a) D:x=2, y=0, yzzg (yZO); 1=2x+3y".

2 2

x>y
6) D: —+ X<t u=xy
) g T SL u=xy

5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO OINPaHUYMBAIOIIMME €TI0 TOBEPXHOCTSIMHU.
5 5 5
a = ) =T ) = Og =" 3 + .
) x=cily, x=2y, 2=0, z 18( Jy)

13
6) x2+y2:2y, ZZZ—xz, z=0.

BAPUAHT Ne 14

-1 0 0 0
1. I3MeHuTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: Idx .[ fdy+ _[dx _f fdy .
-2 - (2+x) -1 3Ix

2. Berancnuts : a) ”(8xy+18x2y2)dxdy , D:x=1, y=-x’, y=3x.
D
0) ”4yzsin2xydxdy, D:y=2r, y=2x, x=0.
D

3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHudeHHON TAHHBIMU JIMHUSMH :
a) y=+18-x>, y=3v2 - V18- x%.
X
0) x* —2x+y" =0, x* =8x+)" =0, Yzﬁ’ y=\/§x.

4. u- IOBEpXHOCTHAs TUIOTHOCTH uacTuHku D. HaiiTu maccy 3Toil miacTuHKY, 3a1aHHON

a) OTPaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMH U 0) HEPAaBEHCTBAMM :
2y —3x

a) D:x’+y* =4, x’+y" =16, y=0,x=0 (xSO,yZO); U=—>7.
X4y
2

X
0) D: E+y2S1, x>0,y>0; u=5xy.

5. Haiitu 06bem Tena, 3aJaHHOT0 OIrPAaHUYMBAIOIIMMU €r0 TTOBEPXHOCTSIMHU.

a)x:19\/2—, X:4\/2_, z=0, y+z=2.
0) X’ +y* =3y, X’ +y =6y, z=+x"+)", z=0.



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 15
Vy

ffdx+idy jfdx
0

1
1. U3MeHuTh NOpSI0K UHTErPUPOBAHUS: J.dy
0 1 Iny

4 9
2. Boruucuts : a) ”(gxy+ﬁx2y2j dxdy , D:x=1, y=x’, y= - Jx.
D

T

0) ”2ycos2xydxdy, D:yzg, yZE,x=2, x=1.
D

3. Haittu iomanp QuUrypsl, orpaHU4eHHON JaHHBIMU JIMHUSIMU :
a) y=32-x, y=-4x.
X
0) ¥ -2y+x*=0, y*—6y+x" =0, Y= 75 x=0.
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MacTuHku D. Haittu Maccy 3To# miIacCTUHKH, 3aJaHHON
a) OrpaHUYUBAIOIIMMHU €€ KPpUBBHIMU W 0) HEpaBEHCTBAMU :

1
a) DZXZE, y=0, y* =8x (yZO); 1="T7x+3)".

2

0) D: XTerle, x>0, y>0;, u=30xy.

5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO ONPaHUYMBAIOIIMMH €TI0 TOBEPXHOCTSIMHU.

30
a) x2+y2:8, xz\/Z,x:o, Z:O’Zzl_ly'
0) X*+1* =6J2x, z=x*+"-36, z=0 (22>0).

BAPUAHT Ne 16

1 0 2 0
1. I3MeHuTh NOPSIAOK MHTETPUPOBAHUSA: J dy j fdx+ j dy jf dx .
0 -y 1 -2y

4
2. Beruucauts : a) ”(gxy—i—%czyzj dxdy, D:x=1, y=-x°, y=+x.
D

]
0) ﬂyze 2 dxdy, D:y=+2, y=x, x=0.
D
3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHiYeHHON TAHHBIMU JIMHUSIMH :
2
a) y=—, y=5¢", y=2,y=5.
X
X
0) X’ —2x+3?=0, X’ —4x+)’ =0, y=—F, =0.
) y y y=75 Y

4. u- MIOBEPXHOCTHAS IUIOTHOCTH MacTUHKU D. Haiitu Maccy 3To# niIacTUHKH, 3aJJaHHON

a) OrPaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPAaBEHCTBAMM :
2y —5x

a) D:x’+y> =9, x2+y2=16,y=0,x=0(x£0,y20); u=—>7.
xT+y
x>y 2 y
0) D: 1<—+—<3,y20, y<—x; ==,
) o T S3y20 ysTxn u=
5. Haiitu oO0beM Tena, 3aJaHHOTO OTPaHUYUBAIOIINME €T0 TTIOBEPXHOCTSIMHU.
3x

a) x+y=4, X:\/Z, ZZO,ZZ?.

6) x>+’ =2V2y, z=x"+)"—-4, z=0 (z20).



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 17

1 0 V2 0
1. U3MeHuTh NOpSI0K MHTErPUPOBAHUS: _[dy jf dx + _[ dy _f fdx
2. Berunciuts : a) H(24xy—48x3y3) dxdy , D:x=1, y=x%, y= - Jx.
D
1

0) ”ysinxydxdy, D:y=2r, y=m. x=5, x=1.
D

3. Haiitu miomans (GUrypsl, OrpaHMYeHHON JaHHBIMU JIMHUSAMM
a) x> +)* =36, 32y=x> (y > O).

0) y’-2y+x* =0, y’ =10y +x> =0, y=%, y=A/3x.

4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MacTuHkU D. Haiitu Maccy 3To# miiacTUHKH, 3aJJaHHON
a) OrPAaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPABEHCTBAMM :

a) D:x=1, y=0, y° =4x (yZO); 10="7x"+2y.

2

0) D: x2+%ﬁl, y>0; u=7xy.
5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO ONPAaHUYMBAIOIIMME €TI0 TOBEPXHOCTSIMHU.

a) y=6J3x, y=+3x, z=0, x+z=3.

0) xX*+y° =4x, z=12-y*, z=0.

BAPUAHT Ne 18

1 y? 2 2-y
1. I3MeHUTh TOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: _[ dy If dx + _[ dy _[ fdx
0 0 1 0

2. BerancouTs : a) J.J.(6xy+24x3y3) dxdy , D:x=1, y=-x°, y=+x.
D

T X
0) Ib[yz cos 2xy dx dy, D: y=\/;, Y= x=0.
3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHUYEeHHON JAHHBIMU JIMHUAMH :

3
a) y=3Jx, y=—, x=4.
X

X
0) x> —2x+1y°=0, x’—6x+)" =0, Y= y=0.

4. u- MOBEpXHOCTHAs MUIOTHOCTH muacTuHku D. HaiiTu maccy 3Toil miacTuHKY, 3a1aHHON

a) OTPAaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMH U 0) HEPABEHCTBAMM :
x+3
a) D:x>+y* =1, X*+y*=16,x=0,y=0 (x>0,y>0), /Fz—yz-
X +Yy
2

0) D: x2+%ﬁl, y>0;, u=35x"y".
5. Haiitu oObem Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUMH €T0 TOBEPXHOCTSIMH.

5 5 5
a) y=g\/;, Y= g% z=0,z=ﬁ-(3+\/§).

6) x2+y2=8x, X2+y2=11X, 7= /xz_’_yz’ Z=0’y=0’ (yg()).



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 19

V3 0 2 0
1. I3MeHUTh TOPSIAOK UHTETPUPOBAHUS: Idx I fdy+ Idx jf dy .
0 4-x2-2 3o ax?

2. Beruucauts @ a) J.J(4xy+ 16x°y*) dxdy , D:x=1, y=-x°, y=3x.
D
1
2 4
3. Haiitu mnomaas Gurypsl, orpaHUuE€HHON TaHHBIMU JTMHUSMU :

a)y:6—\/36—x2, y=\/36-x2, x=0 (x>0).

0) y'—4y+x> =0, " =10y +x” =0, y=%, y=+3x.

1
0) ”8ye4xydxdy, D:y=In4, y=In3,x=—, x=
D

4. p- IOBEpPXHOCTHAs IUIOTHOCTH IutacTuHKU D. HaliT Maccy 3To# miacTUHKY, 3aJaHHON
a) OrPaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU M 0) HEPaBEHCTBAMM :

7x2
a) D:x=2, y'=2x, y=0 (y20); ﬂ=T+§.
2 2
X Y
0) D: —+—<1; = x2.
) D #
5. Haiftu o0beM Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUMU €T0 MOBEPXHOCTSIMH.
5x

a) x’+y° =18, y=+/3x,y=0, ZZO,ZZH.

6) X+’ =d2x, z=x*+)*~16, z=0 (2>0).

BAPUAHT Ne 20

-1 0 0 0
1. I3MeHUTh TOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: jdy .[ fdx + jdy jf dx .
-2 - (2+y) -1 Iy

2. Beruucnuts : a) Ij(4xy+l6x3y3)dx dy , D:x=1, y=x>, y=-¥x .
D

. Xy 4 2
0 3y*sin — dxdy, D:y=.—7, y=<x, x=0.
) '[3[ y* sin == dx dy y 3 YTIX X
3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHUYEeHHON JAHHBIMU JIMHUAMH :
By B gy S
y= 4 X, Yy=X - 2

0) X’ —2x+)" =0, x’-6x+)" =0, y=0, y=x.
4. u- NOBEpPXHOCTHAs IUIOTHOCTH IIacTUHKM D. HailTu Maccy 3Toil mi1aCTUHKH, 3a1aHHOU

a) OTPaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMH U 0) HEPAaBEHCTBAMM :

+2
a) D: x> +y* =1, x2+y2=4,y=0,x=0(x20,y20); ,u=—x2 )/2
X +y
2

0) D: 1SX2+T_6S9’ y>0, y<4x; ,uz%,
X

5. Haiitu o0bem Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUME €TI0 MOBEPXHOCTSIMH.
a) x+y=6, y=+3x, z=0, z=4y.
0) x’+y* =4y, z=4-x", z=0.



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 21

1 y € 1
1. U3MeHuTh NOpSI0K MHTErPUPOBAHUS: J. dy I fdx+ j dy If dx
0 0 1 Iny

2. Berauciuts : a) Ij(44xy+16x3y3) dxdy, D:x=1, y=x>, y=-3x.
D

1
0) ”ycosxy dxdy, D:y=nr, y=37r,x=§, x=1.
D

3. Haiitu momans (GUrypel, OrpaHU4EHHON JaHHBIMU JIMHUAMM
1
a) y=+x, y=—, x=16.
X

0) ' -2y+x’=0, y’—4y+x> =0, x=0, y=x.
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MacTuHku D. Haiitu Maccy 3To# mIacCTUHKH, 3aJJaHHON
a) OrpaHUYMBAIOIIMMHU €€ KPpUBBHIMU W 0) HEpaBEHCTBAMU :
7x*

2
X
0) D: 3+y2 <1, x>0; u=1Ixy'.
5. Haiitu 00beM TCJ4a, 3aJaHHOI'O OIpaHUYHNBAOIIUMU €I'0 IIOBCPXHOCTAMMU.
a) x=73y, x=23y, z=0, y+z=3.

0) X’ +) =4y, X’ +y' =7y, z=4x"+)", z=0.

BAPUAHT Ne 22

2

V2-x?

1 X V2
1. I3MeHUTh MOPSAOK MHTETPUPOBAHUSA: de Jf dy + jdx If dy .
0 0 1 0

2. Beraucnuts : a) J.J.(4xy+176x3y3) dxdy , D:x=1, y=-x*, y=3x.
D

4
0) _”)/26 2dxdy, D:y=1, y=§, x=0.
D

3. Haiitu nnomaas (Gurypsl, OrpaHUYE€HHON TaHHBIMU JIMHUSIMU :
2
a) y=—, y=7¢, y=2, y=17.
X

0) x’—2x+1y" =0, x*—4x+)y" =0, y=0, y=\/§x.
4. u- IOBEpXHOCTHAs TUIOTHOCTH uacTuHku D. HaiiTu maccy 3Toil miacTuHKY, 3a1aHHON

a) OrPAaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMU U 0) HEPaBEHCTBAMH :
2x—y

a) D: x*+y> =1, x2+y2=9,x=0,y:O(XZO,ySO); U=—5.
X +y
5 x> ) X

D:1<{—+-—Z5, x>0, y22x; =—,
) 4 16T XED V=SS AT
5. Haiitu oObem Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUMH €T0 TOBEPXHOCTSIMH.
a)x—SX x=5—y z=0 Z=—5.(3+\/§)
- 37 9 ” ’ 9 .
0) x> +1* =42y, z=x>+)*—16, z=0 (z2>0).



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 23

V3
sin x

4 2
1. I3MeHUTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: I dx I fdy+ I dx If dy .
0 0 T 0

COs X

w N ‘

2. Berauciuts : a) H(xy—4x3y3)dxdy, D:x=1, y=x’, y= - Jx.
D

6) J-D.[ysin2xy dx dy, D:y=§ , y=377r ,X=2, X:% .

3. Haittu miomanp QuUrypsl, orpaHU4EHHON TaHHBIMU JIMHUSIMU :

a) x=27-y%, x=-6y.

0) y’-6y+x’=0,1"-8y+x°=0, x=0, y=x.
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH IacTuHku D. Haiitu Maccy 3To#l miIacCTUHKH, 3aJJaHHON
a) OrpaHUYUBAIOIIMMHU €€ KPpUBBHIMU W 0) HEpaBEHCTBAMM :

X 7x*

a) D:x=2, y=0, y’ =5 (y>0); p=— 48y

2 2
2
0) D: lsx—+y—ss, x>0, yZ—X; ,u=§.
9 4 3 y

5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO ONPAHUYMBAIOIIUMU €r0 TOBEPXHOCTSIMHU.

10
a) x> +y° =18, X:\/3—y,X:0, z=0,z=1—1y.
2 2 17 2
0) x*+y*+2x =0, Z:?_y’ z=0.
BAPHUAHT Ne 24

-1 0 0 0
1. I3MeHUTh TOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: Idy _[ fdx+ Idy _[f dx

2. Bpruucnuts : a) H(4xy+176x3y3)dx dy , D:x=1, y=-x, y=+x.
D

0) ”yzcosxy dxdy, D:y=2x, y=+z, x=0.
D

3. Haiitu momans (Gurypsl, orpaHudeHHON TAHHBIMU JIMHUSMH :

a) x=4,72-)>,6x=y", y=0 (yZO).

0) x> —4x+1y* =0, x*—8x+)* =0, y=0, y=\/§x.
4. u- IOBEpXHOCTHAs TUIOTHOCTH muacTuHku D. HaiiTu maccy 3Toil miacTuHKY, 3a1aHHON
a) OrpaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPABEHCTBAMM :

x—4
a) D:x*+y’ =1, x’+y> =25,x=0, y=O(XZO, ySO); ,u=2—y2.
x +y
XZ y2
0) D: T+3£1, x>0, y>0;, u=xy.
5. Haiitu oObem Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUMH €T0 TOBEPXHOCTSIMH.
4x
a) x+y=6, x=,/3y, z=0, z=—.

0) X’ +1> =9x, X’ +y’ =12x, z=+x*+)°, z=0, y=0 (yZO).



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 25

1 x? 2 2-x
1. U3MeHuTh NOpSI0K MHTErPUPOBAHUSL: _[dx _[ fdy+ Idx j fdy
0 0 1 0

25
2. Bpruucnuts : a) ”(6x2y2 +?x4y4j dxdy , D:x=1, y=x>, y= - Jx.
D

0) ”6ye?dxdy, D:y=In2, y=In3,x=3, x=6.
D

3. Haiitu mnomaas (urypel, orpaHUuYEHHON JaHHBIMU JIMHUSAMU :

a) y=v6-x*, y=+6 - J6-x2.

0) Y -4y+x*=0,)"-8y+x" =0, x=0, y=x.
4. p- OBEpPXHOCTHAs IUIOTHOCTH IutacTuHKU D. HaliTn Maccy 3To# miiacTUHKY, 3aJaHHON
a) OrPaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEpaBEHCTBAMM :

a) D:x=1, y=0, y’ =4x (yZO); 1= 6x+3)".

2 2

X y 4
D: —+—X<1; =X
0) 2 TSk ou=x

5. Haiitu 00beM TCJ4a, 3aJaHHOI'O OIpaHUYHNBAOIIUMU €TI0 IIOBCPXHOCTAMMU.
a) y=+15x, y=+15x, z=0, z= \/1_5(1+\/;)
0) X’ +)’ +2V2x =0, z=x"+)" -4, z=0 (z20).

BAPUAHT Ne 26
3 2-Ja—x? 2 Ja—x?
1. I3MeHUTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: Idx _[ fdy+ _f dx If dy .
0 0 NG} 0

2. BeIUUCIUTS : a) J.J.(9x2y2 +25x4y4) dxdy , D:x=1, y=-x*, y=+x.
D

0) ﬂyz sin%dxdy, D:y=A+z, y=x, x=0.
D

3. Haiitu momans (Gurypsl, OrpaHUYEeHHON JAHHBIMU JIMHUAMH :

3 3
=7 =" =4.
a) y=S4x, y=o-, x
X
0) x*—8x+)" =0, x’ —4x+)> =0, Y= 5 y=+/3x.

4. u- MIOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MacTuHKU D. Haiitu Maccy 3To# NiIacCTUHKH, 3aJJaHHON

a) OrPaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMU U 0) HEPABEHCTBAMM :
3x—y

a) D:x’+y* =4, x’+y =16,x=0, y=0(x20,y£0); U=—57.
x*+y
2

0) D:x2+y7£1, x>0, y>0; u=15xy".

5. Haiitu 0O6beM Tena, 3aJaHHOTO OTPAHUYMBAIOIIMME €r0 TOBEPXHOCTSIMHU.
3x
a) x’+y> =50, y=+5x,y=0, z=0, z2=17"

0) x*+y’ =4y, z=6-x7, z=0.



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 27

0

1 2 0
1. U3MeHuTh NOpSAI0K UHTErPUPOBAHUS: .[ dx .[ fdy +Idx If dy .
0 1 S Jax

S

50
2. Boruucnuts : a) ”(3)62)/2 +?x4y4) dxdy , D:x=1, y=-x’, y=3x.
D

0) gycos2xy dxdy, D: yzg , y:377z ,Xx=2, xzé .
3. Haittu miomanp QuUrypsl, orpaHU4EHHON TaHHBIMU JIMHUSIMU :
a) y=sinx, y=cosx, x=0 (x<0).
0) Y’ —4y+x>=0,)* —8y+x> =0, x=0, y=n/3x.
4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MiacTuHku D. Haiitu Maccy 3To# miIacCTUHKH, 3aJJaHHON
a) OrPaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPABEHCTBAMM :

a) D:x=2, y=0, y2=§ (yZO); 1=4x+6)°.

x>y 3 9x
6)D:1S7+?S36, xZO,yZEx; ,uZ?.

5. Haiitu 00beM Tena, 3aJaHHOTO ONPaHUYMBAIOIIMMH €TI0 TOBEPXHOCTSIMHU.
a) x+y=8, y=+4x, z=0, z=23y.

0) X’ +3° =10x, x> +y =13x, z=+x"+)>, z=0,y=0 (yZO).
BAPUAHT Ne 28

1 X V2 V2-x2
1. I3MeHUTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUS: Idx If dy + jdx If dy .
0 0 1 0

2. BeIUUCIUTS : a) J._[(9x2y2 +25x4y4) dxdy , D:x=1, y=x, y=- ix .
D

v
0) jfyze 8 dxdy, D:y=2x, y=4, x=0.
D

3. Haiitu nnomanas ¢Gurypsl, OrpaHUYE€HHON TaHHBIMU JIMHUSIMH :

1
a) y=—, y=6¢", y=1, y=6.
X

0) x’—6x+y> =0, x’—4x+)" =0, y=%, y=+3x.

4. u- MOBEPXHOCTHAs IUIOTHOCTH MacTUHKU D. Haiitu Maccy 3To# NiIacCTUHKH, 3aJJaHHON

a) OrpaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU U 0) HEPaBEHCTBAMM :
yv—4x
x* 4+

a) D:x>+y' =4, X’ +y’=9,x=0, y=0 (x<0,y>20); u=

2
X

0) D: —+y* <1, x>0, y>0; = 6xy’.
) oot X y [ = 6xy

5. Haiitu oO0beM Tena, 3aJaHHOTO OTPaHUYHBAIOIINME €T0 TTIOBEPXHOCTSIMHU.

a)x=l6\/2_, x=\/2_, z=0, y+z=2.

6) x>+’ =2v2x, z=x+)*—4, z=0 (2>0).



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 29
N N P

1
1. I3MeHUTh TOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: J. dy j fdx+ fdy If dx
0 0 1 0

2. BeruuciuTts : a) II(54x2y2+150x4y4)dx dy, D:x=1, y=x>, y=-x.
D

z

2

3. Haiitu mnomaas (GUrypsl, orpaHUuYEHHON JaHHBIMU JIMHUSIMU :

3
a) y=3Jx, y==, x=9.
X

0) ”3ysinxydxdy, D:y=—,y=3r,x=1, x=3.
D

X
0) ¥ -2y+x> =0, —10y+x° =0, Y= 75 x=0.

4, A - IIOBCPXHOCTHAA INIOTHOCTD INIACTHUHKH D. Haiitn Maccy ATOH IINTaCTUHKH, 3a,Z[aHHOﬁ
a) OIpaHMYHBAOIINMU €€ KPUBBIMHU U 6) HCPaBCHCTBAMU !

1
a) sz=5, y =0, y2:2x(y20); 1=4x+9y%.

2

0) D: )1(—6+y2£1, x>0,y>0; u=105x"y".

5. Haiiti 066eM TCJa, 3aJaHHOI'O OIpaHU4YHNBAOIMUMU €TI0 IIOBCPXHOCTAMMU.
a) y= 15\/;, x=1%5y, z=0,z= 15-(14—\/;).

0) x* +y° =2x, ZI%—yZ, z=0.
BAPHUAHT Ne 30

Jx Va-x

1 X 2
1. I3MeHUTh TOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: Idx If dy + I dx I fdy .
0 0 1 0

2. Beruuciuts : a) J.J(xy—9x5y5) dxdy , D:x=1, y=-x>, y=3x.
D

0) Hyzcos%dxdy, D:y=~2r, y=2x, x=0.
D

3. Haiitu momans (Qurypsl, OrpaHUYEeHHON JAHHBIMU JIMHUAMH :
a) y=11-x*, y=-10x.
X
6) X’ —6x+y* =0, x* —10x+)* =0, Yo y =/3x.

4. u- IOBEpXHOCTHAs TUIOTHOCTH macTuHku D. HaiiTu maccy 3Toil miiacTuHKY, 3a1aHHON

a) OTPAaHUYMBAIOIINMH €€ KPUBBIMU U 0) HEPAaBEHCTBAMM :
y—2x

a) D: x*+y> =4, x2+y2=9,x=0,y:0(XSO,yZO); U="5—.
X +y
x>y’ 4 27y
0) D:1<—+—=<2,y>0, y<—x; =—.
) o TSy e e
5. Haiitu o0bem Tena, 3a1aHHOTO OTPAHUYUBAIOIIUMH €T0 IOBEPXHOCTSIMH.

6
a) x> +y* =50, x=,/5y,x=0, z=0, ZZI—}II.

0) x> +)* =5y, X +y =8y, z=+/x"+)*, z=0.



HUpI'YIIC Kagenpa «Bbiciiasg maTeMaTuka»
10.1.7. JlBoiiHble HHTErpajbl

BAPUAHT Ne 31

-3 4 - x? 0 2-V4-x2
1. I3MeHUTh NOPSIAOK UHTETPUPOBAHUSA: jdx j fdy+ Idx _f fdy .
E) 0

-2 0

2. Berauciuts : a) Ij(54x2y2 +150x4y4) dxdy , D:x=1, y=x’, y= - Jx .
D

1 1
0) |]12ye™ dxdy, D:y=In4, y=In3,x=—, x==.
) J;J ye™ dx dy y=lnd, y=In3, x=—, x=73
3. Haiitu mnomaas Gurypsl, orpaHHuE€HHON TaHHBIMU JTMHUSMU :

a) X>+3° =12, xJ6=y> (x20).

0) y —4y+x> =0, y°-8y+x" =0, y=%, x=0.

4. p- MOBEpPXHOCTHasl IUIOTHOCTH IutacTuHKU D. HaliT Maccy 3To# miiacTuHKY, 3aJaHHON
a) OrPAaHUYMBAIOIINMU €€ KPUBBIMU M 0) HEPaBEHCTBAMH :

1 9y°
a)D:XZZ, y=0, y° =16x (yZO); ,u=16x+%.

X2 X X
0) D:1<—+)*°<3, x>0, y>—; =—.
) oY x20, y275 M=

2

5. Haiiti 066eM TCJ4a, 3aJaHHOI'O OIpaHUYHNBAOIIUMU €TI0 IIOBCPXHOCTAMMU.

1
a) y=17{2y, x=242y, z=0, y+z=—.

2
25
0) x* +y> +2x =0, Z:T—yz, z=0.



